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X. TRYGONOMETRIA

e Definicje funkcii trygonometrycznych kata ostrego w trojkacie prostokatnym:

B . a
Smo =—
C
a b
coSa =—
C
tgor=—
c g

e Definicje funkcii trygonometrycznych:

v h,
sina =

SN x Y

cosa =

tgazl, gdyx#0
X

=y

gdzier = |OM| = /x> +y2>0

e Niektore wartosci funkciji trygonometrycznych:

0° 30° 45° 60° 90°
0 1 1 1 1
6 2" | 3" | 2™
: 1 V2 V3
sina 0 - - - 1
2 2 2
cosa 1 ﬁ Q l 0
2 2 2
\/g nie
te o >
8 0 3 ! 3 istnieje

e Zwiazki miedzy funkcjami tego samego kata:

sina+cos’a=1

sinx T .
tga = dla a#—+kn k—cakowite
cosa 2
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e Wybrane wzory redukcyjne:

5in(90°— ) = cosa cos(90°—a) = sina
sin(90° + ) = cos o cos(90° + ) = —sina
sin(180°— o) = sinx cos(180°—a) = —cos tg(180°— ) = —tgar

e  Wykresy funkciji trygonometrycznych:

VA V= sin x
14
Ny : : : '/ B
- —=7 0 % T Vi =T 21T X
_l -4
v Yy = COSX
i 1 } } >
-7 37 1[}“ 37T T ST 2 X
i i }.' F 3 i ] = tgx i
| | | :
| b —n 0 = 8 3 2T X
: | 2 2|
[N
e Twierdzenie Pitagorasa b a
w trojkacie prostokgtnym a? + b? = ¢?
A c B



ZADANIA:

1. W tréjkacie prostokgtnym ABC dtugosci przyprostokgtnych wynoszg 5 i 12. Oblicz wartoSci
funkcji trygonometrycznych kata ostrego lezgcego na przeciw dtuzszej przyprostokatne;.

2. W tréjkacie prostokgtnym naprzeciw kata ostrego o lezy przyprostokatna dtugosci a.
Oblicz dtugosci pozostatych bokéw trojkgta wiedzac, ze:

a) a=4, a=30° b) a=8,tga=2

3. Podaj miare kata ostrego « , jezeli:

a) sin05=73 b) cosa =

=8

4. Potprosta P ma poczatek w punkcie (0,0), przechodzi przez punkt 4 ijest koncowym
ramieniem kata « , ktérego poczatkowe ramie zawiera sie w dodatniej pétosi OX . Oblicz:

a) tga,jezeli 4=(3,7) b) cosa, jezeli 4=(12,5)



5. Oblicz wartos¢ pozostatych funkcji trygonometrycznych kata a, a € (0°, 90°) wiedzgc, ze:

a) cosa=§ b) tga =2

6. W tréjkgcie prostokgtnym przeciwprostokatna wynosi 12 cm, a tangens kata ostrego jest
rowny 0,75. Oblicz pole tego tréjkata.

7. Oblicz wartos¢ wyrazenia:

a) 2tg45°-3sin90°-cos90° =
b) sin”30°+cos’ 60° =

C) tgd5°-tg60° =



8. Sprowadz podane wyrazenie do najprostszej postaci:
a) tgx-cosx=
b) (1+sinx)1-sinx)=
C) cosx+sinx-tgx=
9. Zapisz dang liczbe w prostszej postaci:
a) (cos33°) +(sin33°) =

cos55°
sin 55°

b) -tg 55° =

10.Udowodnij, ze podana rownos¢ jest tozsamoscig trygonometryczng:

S x

a) cosx- fgx =1 b) sinx-(
sin x

—sin xj =cos’x

11.Podaj miare kata jaki tworzy z osig X wykres funkcji liniowej okreslony wzorem:

a) f(x)=x+3 b) f(x)=~3x+3



12.Podaj wzor funkciji liniowej, ktorej wykres jest nachylony do osi X' pod katem « = 60° oraz
przechodzi przez punkt 4= (2, 3\/3).

13.Rozwigz réwnanie, jesli x € (0% 90°):

a) 2cosx =43 b) 2sinx—-1=0

C) sinx=+/3cosx d) tgx=
2cosx



14.a) Oblicz korzystajgc z podanego wzoru: b) Podaj miare kata rozwartego « , gdy:

sin(180° — ) =sin« sina:%, o=
sin120° = sina:%, a=
sin135°= sina=£, a=
2
sin150° = cosag=——, a=
S 2
cos(180 —a)=—cosa cosa=—7, o=
3
cos120° = cosa:—T, a=
cos135°= tga=-1, a=
cos150° = tga=—\/§, a=
tg(l80°—a)=—tga tga=—§, o=
tg 120° =
tg135° =
tg 150° =

15.Oblicz warto$ci pozostatych funkgiji trygonometrycznych kata a , a €(90°;180°) jesli:

a) cosa:—% b) tga=-2



16.W uktadzie wspétrzednych na koncowym ramieniu kata o lezy punkt 4.
Podaj miare kata « i oblicz:

a) tga, jezeli 4=(-1,3) b) cosa, jezeli 4=(-3,4)

17.0blicz miare kata jaki tworzy z osig X wykres funkcji liniowej okreslony wzorem

f(x)z—x+3

18. Podaj wzor funkcji liniowej, ktorej wykres jest nachylony do osi X' pod katem « =135° oraz
przechodzi przez punkt 4=(1,7).
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